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摘 要

本文应用前两篇文章 <?>
,

< > 所采用的方法讨论了 ≅ Α , / Α

群的不可约表

示
,

给 出了求 ≅ Α , ‘,
群不可约表示的方法并给出了它们的一些低维的不可约表

不
。
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群的根图<黑线为素根>
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及 群的不可约表示

为了完全标记 ≅ Β

群不可约表示 <又拼> 的表示空间 .< 切 的基矢
,

除了算符 , , 4 。

以

外
,

还要引人 [ Γ 生 < % 一 Η >一 ; 个外加算符
6

从 节中容易看出算符 乙, ,

<ϑ 2 始 满
;

足这一要求
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但是从 <
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一约 可以看出
Β <5 2 始 与 , <, Ρ > Ι 户 等 构 成 ≅ Β
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≅ Γ <5 5 >吕<2 2 >吕

满足作为外加算符的所有条件
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口
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的共同本征函数标记
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6

由于 , ,

口
, 4 。

三个算符的共同本征函数不能唯一地标记 .< 切 的基矢
,

这时需要引人流

动指标
6

即
,

我们用
<几拼>
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表示空间 6+ 树 的基矢间有以

、、77斌万获下下 8
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性性性性<; 八 十 ?>>> , <;通 十 ?>>> Α, 十
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,,, 十 , ι Ρ ;;;;;;;;; ???
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; 一Ξ> 式指出
,

对于
‘ Γ Η= 9Ε 时

,

流动指标只可能取一个数值 Δ Γ
6

以后凡是流

动指标只取一个值时
,

我们就略去它
6

将 <
6

; 一Ξ> 代入 <?
6

; 一 7 >
,

并按以下方法规定流动指标 Δ ,

我们就可以完全地求得 ≅ Α

群的不可约表示 <又产>
6

设
。
确定时

,

所有的基矢
<凡产>

ε ,δ Δς
都已确定

,

于是可以计算出所有的量 φ 6<,
‘·

,‘, ”
,

为了方便
,

我们规定 ,Δ 的大小
,

设 ,Δ
,

淤满足 , Ω 入
Φ

或 , Γ 凡 Δ Ω 孑
,

则称 ,Δ 小于

解
,

记为 ,?’ Ω 术
,

设 ,? ΔΒ 是满足 认<,’
,

,?’术> ς ∀ 的最小的 东 值
,

我们定义

电

、、Ζ
诊

5
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丫泛丽石万了Θ
0

Τ
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,
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6

、
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,
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<

6
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<又拼>

ε
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。<八
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>Τ备Γ % 厂> ;5
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6
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。 <又拼>

一 ∗,
,

?

<又川、
ε ,Δ Ζ

φ
。
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, ,

,
?Δ? ,

, Δ>

Θ。
。
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’,

入
, ,

入, Δ, > Τ号
<

6

;一  >

这样
,

我们就求得了所有的

<“”>、
ε , Δ Ζ

5

Γ

、
7

.产%帆一了7又、

再设 儿 ∃1

是满足下式的最小的 ./
,

∗
·

+.
‘ ,

“
,

.‘− 一

+
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& 一 ) .
,

%
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& . / Η
Η Ι ,

于是有

,
。

全丁又
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1
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当 . / , . ϑ / ϑ

时
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得使

、、、

Ζ
定义

<又拼>

ε 一 ∗,

、、;Ζ
口

门6
Υϕ

、、声了了

了<从
’

Ρ ‘>

Θ
0 <又产>

‘,
Β ΔΒ ςΤ

, , 二 ,

一

Ω
,

全丁又
,

?

ΣΤ
。

ΣΤ
<几产>

ε ,
Β ΔΒ

<又拌>

ε 一 ∗,
,

δ

伽 >
6

、
ε 一 ∗,

‘

δ
’

; Ζ
<

6

; 一 ∀ >

、、、Ζ了

5
,‘

<又拼>

召 一 ∗,

<又拼>

ε ,
Β Δ Β

Ζ
口

才α
‘

十

于是有

Γ 1 , 当 , Δ Ω ,
Β [Β 时

Γ φ
。

<,
, ,

,
ΑΔΑ ,

, Δ> 一 Ω
。

少了又
,

,

ΘΘ
0

Θ暇ς
了咖>

6

αε 一 ,’ Ω
。

少气头
,

?

ΛΤ
。

贺丫Θ
φ

·

<,
‘ ,

‘
;‘; ,

”;‘;>

5Ω
<又产>

ε 一 ∗,

<又拼>

ε ,
ΑΔΑ

扮

?
、,66月Υ??66?

、
、

、
口

Ζ
口

、了
6

,6εΑ‘、泛

5
,‘

当 , Δ > ,
Β ΔΒ 时 <

6

; 一 >

设 人Δ ,
是满足

。
。

<,
’ ,

, ,‘, ,

, ,、, > 一 艺 5了恤>
6

αΗ 一 ∗,
‘

友

的最小的 ,Δ 值
,

定义

丫而万下万万
。
Τ<协>、>

4 ? ε 八 Δ, ] Ζ , 泥, 尺 ,

了 <几”>

αε 一 ∗ ,

<又产>

ε ,?Δ?

<又产>

ε 一 ∗,
,

δ

∴
ς

,

<‘
·

, 一‘, ,、、Ζ了

5
乙茸‘

⎯

艺
Κ

这样
,

可以得到

Λ ,

∗
‘

+ .
+又群 −
&

. %/ # −
了 +又“−

Μ‘ 一 ) .

+几产−

& . /

当 . / , . , / ,
时

‘!‘了
·

”‘
卜薯,

。

少丁又
,

Ν

8)
3

:8
了饰 −

(

Μ& 一 %.’

+又产−

& . / 丫8
∗

·

+ .
’,
入‘/‘

,

人, / , − + %
·

1 一 ∃ 5 −
,

介
‘

+ 几产−
& . #/ #

犷

(∀∀川甲一

到
+又拼−

& 一 ) .
,

%∃

‘

!
%⋯

、、、77

继续应用以上方法即可求出 < 4
群的所有不可约表示 +几动

(

应用以上方法
,
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的外加算符不去找了
,
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对于
。 Γ 。二

Β

时
,

流动指标 Δ 只能取一个数值Δ Γ
6

以后凡是流动指标只

取一个值时
,

我们就略去它
6

把<
6

一Η’>代人 <
6

一7 >
,

并按照
6

; 节中所使用的同样方法规定流动指标 ‘,

我们就

可以完全地求出 / Β
群的所有不可约表示 <兔产>

6

应用这个方法
,

我们求出了 / Α

群的 < ∀ >
,

<∀ >
,

<; ∀ >
,

< >
,

< ∀ >
,

<∀ ; >
,

<7 ∀ >等不可

约表示
,

结果在表 7 中给出
6

应用与 ∗ ,

∗∗Κ 们 中完全相同的方法也可以计算出 ≅ Α

群
, / Β

群的约化系数
6

关于这个

问题就不在这里讨论了
6

表 7 / Β

群的一些不可约表示 <又川 中的
Ζ <如 >

α
9

,

通
’

Δ
,

<又拜>

“注君

α
Ζ

’

<又拌> ” < ∀> <又拜> 一 <∀ > <久拜> 二 <; ∀ >

工巨互平巨粤洲万
二二二七二匕匕一一 二兰

η

竺Θ兰兰Τ一Θ— 竺竺Τ共冬Τ—Τ—‘匕二二一一二二匕匕一η
Γ

卫立卫生Τ二兰 Σ

Φ
Τ

Φ
; 、Ζ 了

斌西

;斌了



<又拼> Μ < > <续表 7 >

丫丫丫
Ζ ; Ζ ;;; 走 ??? ? ;;; ? Ζ ; Ζ ;;; ∗ Ζ ; Ζ ;;; Ζ ; # Ζ ;;;

Ζ ; Ζ ;;;;;;;;;;;;;;;

??? 斌豆豆豆 <<<<<<<<<

??? ;;; 了丽丽丽丽丽丽丽

??? Ζ ; Ζ ;;;;; 合而而 上斌丽了了了了了
乙乙乙乙乙乙乙乙乙

Ζ ; Ζ ;;;;; 斌万万 一斌丽丽丽丽丽

??? Ζ ; # Ζ ;;;;; 合
斌丽丽 土斌丽丽丽丽丽

ΑΑΑΑΑΑΑΑΑΑΑΑΑΑΑΑΑ

111

合
侧丽丽 一 杯万万 一李斌盯盯

艺艺艺艺艺艺艺艺艺

∀∀∀ ;;;;;;;;; 李斌丽丽
艺艺艺艺艺艺艺

<几拼> Μ <∀ ; >

ααααα
; ∀∀∀ Ζ ; Ζ ;;; ? ∗∗∗ ? ∗ Ζ ; Ζ ;;; ∗ Ζ ; 夕Ζ ;;;

;;; ∀∀∀∀∀∀∀∀∀∀∀∀∀∀∀

Ζ ; Ζ ;;; 、Ζ 丽丽丽丽丽丽丽

∗∗∗ ????? 侧死死死死死死

斌丽丽丽丽丽丽

??? Ζ ; Ζ ;;;;;;; 丫加 7乃乃 一 犷打Η Ζ #######

Ζ ; # Ζ ;;;;;;; 斌; Η Ζ ΙΙΙ 材死不万万万万

∀∀∀ ∀∀∀∀∀∀∀∀∀∀∀ 斌丽丽丽

∀∀∀ ;;;;;;;;;

<又拜> 二 < ∀ >

仪仪仪
Ζ ; Ζ ;;; ∀∀∀ ? ??? ;;; ? Ζ ; Ζ ;;; Ζ ; Ζ ;;; ? Ζ ; # Ζ ;;;

Ζ ; Ζ ;;;;;;;;;;;;;;;;;

??? ∀∀∀ 斌西西西西西西西西

??? 斌丽丽丽丽丽丽丽丽

??? ;;; 斌而而而而而而而而

??? Ζ ; Ζ ;;;;; ∀∀∀ 犷万万 一 斌丽丽丽丽丽

Ζ ; Ζ ;;;;; 斌丽丽 斌丽丽 铲兀兀兀兀兀

Ζ ; # Ζ ;;;;;;; 犷介介 犷丽丽丽丽丽

∀∀∀ 犷丽丽 一材Δ瓦召召 一侧 ?‘; Ζ ###

∀∀∀ 斌; , ; Ζ ### 丫 Η刃弓
η
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第 期 孙洪洲 Β 秩 ; 紧致单纯李群的不可约表示 < >

二
、

结 束 语

以上我们讨论了秩 ; 紧致单纯李群的不可约表示
,

这个方法可以推广到更高秩的紧

致单纯李群
6

从而也可以得到其不可约表示
6

这方面的工作正在进行中
6

此外这个方法也可以用来讨论阶化李代数的不可约表示
6
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